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Resumen. "No problem is ever permanently closed” como recuerda la seccién Soluciones de la revista canadiense
CruxMathematicorum. Desde este punto de vista, presentamos una nueva solucion del Problema 1671 propuesto por el
geometra T. Seimiya haciendo intervenir algunos teoremas ol vidados.

1. El problema de Toshio Seimiya. [1]
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Hipotesis: ABC untriangulo rectanguloen A,
B,C lospuntosmediosdeloslados[AC], [AB],
G ¢l circulo circunscrito aABC,
b, c los puntos de interseccion delarecta (B'C') con G,
g el circulo de centro |, inscrito en ABC
y Q,R  lospuntosde contacto de g cpn [AC] y [AB].
Conclusion: los puntosb, ¢, Qy R sont conciclicos.

2. El teoremade Arthur Lascaseso L escaze.
Discipulo de Gérono (1799-1892), el francés Lascases de Lorient publico en losNouvelles Annales de
1859, d resultado siguiente [2]:
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Hipétesis: ABC un tridngulo,
B, C los puntos medios delos lados [CA], [AB],
J K los centros de los circulos exinscritosde ABCen B, en C
y PQRS los pies de las perpendicul ares trazadas desde A sobre (BK), (CK), (BJ)
et (CJ).
Conclusion: los puntos P, Q, Ry Sestan alineados sobre larecta (B'C).

3. Unaconcurrenciainverosimil.



Este teorema, que ha sido estudiado por Ross Honsberger [3], ya habia sido propuesto como ejercicio por
Nathan Altshiller-Court [4] y resuelto antes por Georges Papelier [5] en el caso de un tridngul o rectangulo.
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Hipotesis: ABC untriangulo noisécelesen A,
A, C los puntos medios de los lados [BC], [AB],
g el circulo inscrito en ABC,
P,QR los puntos de tangencia de gcon los lados[BC], [CA], [AB],
Da laA-bisectrizde ABC
y Dg laperpendicular a D, , que pasapor B.
Conclusién: lasrectas D, , Dg y (PQ) son concurrentes sobre (A'C).

Nota: larecta (B'C') no es citada por ninguno de |os autorers previamente citados.

4. El teorema deAubert.
En 1899, Paul Aubert [6] demuestraun caso particular del "hexagramamistico” de Pascal (1623-1662).

ABCDEFA es un hexagono ciclico
si, (AF) // (CD)

entonces, (PQ) // (AF)

5. El teoremadelastres cuerdas de M onge.
Este notable resultado ha sido attribuido a Gaspard Monge (1746-1818) por Jean Victor Poncelet [8].

Hipotesis: 1,2,3 tres circul os secantes dos a dos,
A,B los puntosdeintersecciondely 2,
C,D los puntos deinterseccion de2y 3

EF los puntosdeinterseccion de3y 1



y M el punto de interseccidn de las cuerdas[AB] y [CD].

Conclusién: lacuerda[EF] pasapor M.

6. Una nueva demostracion del problemade T. Seimiya.
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Llamamos x a piedelaperpendicular trazada desde A sobre la bisectriz (Bl);
seglin Papelier, X estad sobrelarecta (PQ);
segln L ascases, X estasobre (B'C).

Por el teorema de Thales,(B'C) // (BC) i.e. (bc)// (BC).

Llamemos b, c alos pointstales que BCh'c' sea un rectangulo cuyo lado [b'c'] pasa por I;
el trapecio c'b'bc esisosceles, luego es ciclico.
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Llamemos U al segundo punto de interseccion de la B-bisectriz de ABC con G
ey al punto de interseccion de las rectas (CU) y (Qb").
Segin Thales, €l tridngulo UBC esinscriptible en un semi-circulo, luego es rectangulo en U.
- Tracemos el circulo verde de didmétro [Cl]; que pasapor los puntos P, Q, U y b';
segin Aubert, larecta (xy) del hexagono ciclico CUIb'QPC esparaelaa(BC);

segun €l postulado de Euclides, (xy) pasapor b.

- Segun el teoremade las tres cuerdas aplicado alos circulos negro, rojo y verde, el circulo rojo pasa por
Q.
Mutatis mutandis, demostrariamos que el circulo rojo pasapor R.

Conclusion:  lospuntoshb, ¢, Q y R son conciclicos.
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