Problema 144, propuesto por Vicente Vicario Garcia, Huelva,
Espana.

Dados los nimeros « y 3 siguientes, probar o refutar que a = (.
a=v13+110+2V13

ﬁ:\/5+2\/§+\/18—2\/§+2\/65—26\/§

Solucion de Francisco Javier Garcia Capitan. En primer lugar,

2
(a — \/E) —10+2V13 = o® — 2130 + 13 = 10 + 2V13 =

a?+3 ot +6a% 49
=V13= —— " —13 = ao* —460% — 10da — 43 = 0.
2 4+ 2« 402 4+ 8a+ 4 @ @ @

=

Por otro lado,

(g_ \/5+2\/§>2 =18 — 2V/3 + 21/ 65 — 26V/3,

B2 +5+2v3—21/5+2v38 = 18 — 2v3 + 21/65 — 26V/3,

ﬁ2+4\/§—13:2< 5+2\/§ﬁ+\/65—26\/§>-

Elevando al cuadrado, y tendiendo en cuenta que

\/65—26\/5\/5+2\/§= \/E\/5—2\/§\/5+2\/§= 13,

obtenemos

B+ 48 + 169 — 263% + 8v/34% — 104v/3 = 4 (552 +2v/332 + 65 — 26v/3 + 26ﬁ> ,
B+ 48 4 169 — 263% + 8v/33% — 104v/3 = 205? + 8V/3% + 260 — 104V/3 + 1045,
B —466% — 1043 — 43 = 0.

Por tanto, o y (3 son dos soluciones positivas del polinomio
P(z) = x* — 462* — 1042 — 43.
Pero, segtin la regla de los signos de Descartes, al haber sélo un cambio

de signo en los coeficientes de P(x), dicho polinomio tiene a lo maximo una
raiz positiva. Entonces, debe ser a = (3.
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